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\ OGARITHMUS compolito vocabulo dicitur ** / © 
a ratione Gc numero , quaſi rationum numerus, id 
quod plane cum re conſentit. Eſt enim 
-mus mhil altud,quam numerus ratiuncylarum, con- 
rentarum in ratione , quam abſolutus quiſque ad 
unitatem obtiner. In qua definitione rationes acci- 
pimus, tanquam magnitudines partibus conſtantes 
| homogeneis toti, ſtrictiori aliquanto notione,quam 
vulgo folet. Quamvis enim ratum fir, rationem omnem ex comparatione 
quantitarum homogenearum orirt:certe nec quzvis comparatio producit ra- 
tionemznec quarumvis quantitatum, homogenearum licet, habirudo eſt ratio 
uanta,ſeu partibus conſtans. Nam zxqualiatis,qu dicitur,ratio,eſt illa qui- 
fo quartitarum homogenearum, atque Xqualtum, habitudo mutua, unde 
nec rationis appellatione privandam autumem,cut definitio Exc/:4ea compe- 
tit non minus ac ahis rationibus, quas inxqualitatis vocant:ſed nihil obſtat, 
quo minus generalem iſtam rationis notionem porro dividamus ita, ut 
quantitatem habere putentur ſol:z rationes,ex inxqualium habicudine ortz, 
at #qualicatis ratio in indivilibili conliſtat, habeatque ſe in rationibus,quem- 
admodum punctum in magnitudinibus , aut nullitas in numeris , qua fin- 
gula quantitate ac partibus carent. Componas. enim ſexcentas rationes 
qualitatis, non augetur nec minuitur ratio , ſed eadem manet xqualiras : 
ſecus- atque in rationibus inxquahtatis, quz addirz vel detract 1nvicem, 
faciunt rationem majorem vel minorem. Quantum autem eſt, quod addi- 
tis vel demtis partibus homogeneis augetur minuiturye. Sed nec quzvis 
comparatio quantitatum homogenearum rationem producit. Velutt cum 
numerum dividimus per numerum , comparantur utique quantitates homo- 
penen, {pectando =—_ altera contineatur in altera , ſed quod inde oritur 
atus , nec ratio eſt ipſorum numerorum , nec ſane quantiratem exprimit 
rationis, quz utriſque intercedit. Alioquin divifo numero quovis per xqua- 
lem, quz inde oritur unitas , exprimeret quantirtarem rationis zqualium, 
quam ramen quantitate carere ſupra adſ{truxtmus. Quijnimo, datis pluri- 
bus rationibus, v. gr. 4 «4 2, & » ad 2, fi divifo utriuſque antecedente per 
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ſuum conſequentem, exhiberent orti 2 & 3 veram quantitatem iſtarum ra- 
tionum, 0 orteret,ut ex his ortis compolitus numerus, nimirum 5, exhibe- 
ret quoque Veram quantitate rationis compolitx. Arqui ratio compolita 
eſt 36 ad 6, cujus quantitatem jam exprimeret ortus 6, diverfas ſane ab 
iſto 5. Obrtinuit camen uſus, ut rationes denominentur a latere orto, ſic 
ratio 4 ad 2 dicitur dupla, & 9 ad 3 _—_ verum hxc nomina arbitrio 
hominum impolita ; retineri quidem poſſuut, veritati autem derogare nuilo 
modo debent. Quanquam nec uti:itate caret iſte modus denominandi ra- 
tiones ; liquidem argunt, rationes eſſe majores , quarum denominator eſt 
major, & contra : eodem modo {inus majores congruunt majoribus arcu- 
bus, quorum tamen veram quantitatem exprimere nemini videntur. Cor- 
terum , ut linea eſt dupla linez, quam bis continet , ita, propric wo 
dupla foret ratio alterius rationis,quam bis continet , ſed pro eo duplicatam 
dicere maluerunt Scriptores, quorum arbitrio ſynonyma alioquin yocabula 
dupli & duplicats , res plane diverſas fignificare intelliguntur. Verum 
id quod eſt multo maximum , nimirum omnium quantitatum menfuram 
efſe quantitatem homogeneam , & in divilione genuina hieri applicationem 
menſurz homogenez ad quantitatem menſurandam , ortum vero ex tali ap- 
plicatione, nihil aliud eſſe, quam numerum Arithmeticum, exprimentem , 
quoties menſura continetur in menſurato , hoc ſcilicet eſt, quod omnem 
dubitationem excludit. Ita falluntur profe&o, qui applicata line reQ3 
illatabiii ad aream datam, putant inveniri latitudinem re&anguli, quafi 
non potius ſecundum veras divilionis leges applicaretur re&tangulum zque 
longum diyiſori, & que latum unitati afſumrz, ad aream extenſam quoque 
ad longitudinem diviſoris, & quaſi non orrus ex iſta applicatione, numerus 
efſet Arichmeticus, exprimens, quoties rectangulum menſurans contineatur 
in menſurato, vel (cum per 1. VI eadem lit ratio ) quoties latitudo re&tan- 
li applicati contineatur in latitudine re i menſurati , quo ſcilicet 
ivilio vere opponatur multiplicationi, quz reſolvat hujus produttum in ſua 
elementa, Quemadmodum enim omnis multiplicator ſt numerus Arith- 
meticus (ut habet Srevinss in Arichmetica Prattica , ) ita omnis ortus a 
divilione eſt ſimiliter numerus Arithmeticus. Quz quidem omnia facilli- 
me prxſenti negotio aptantur. Nam multiplicare rationem nihil eſt ali- 
ud, quam replicare aliquam rationem tories , quot ſunt unitates in numero 
aliquo Arithmetico, qui dicitur faftor. Et dividere rationem, eſt applicare 
rattonem aliquam ad aliam rationem, ut inveniatur numerus Arithmeticus, 
exprimens,quoties menſurans ratio contineatur in menſurata. Id fi hic fierer, 
nihil dubium, quin vera patefierer cations quantitas. Ar enimvero, cum 
applicatur terminus alicujus rationis ad alterum;num putamus rationem ap- 
plicari 
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plicari ad rationem ? quo pa&to igitur ortus ex tali applicatione poteſt ex- 
primere quantitatem datz rationis ! Verum eſt quidem , quod orrus ex 
applicatione termini ad terminum , rationem habet ad unitatem eandem, 
uam dividuus ad diviſorem ; fed hoc modo eadem prodit ratio, quz ante 
vilionem fuerar, aliis tanrum terminis expreſſa ; nec proinde quantitas 
rationis datz invenitur in menſura aliqua prius nota , quemadmodum in 
aliis magnitudinibus divilis aſloler, 6c inſtituti noſtri ratio poſtulat : 
Siquidem tum demum quantitate rationum exatte determinafle videbi- 
mur, cum eas omnes 1n una aliqua ac eadem communi menſuri zſtimare 
noverimus ; id quod Logarithmorum ope prxſtari, definitione modo tra- 
diti innuere volui, Ex qua porro intelligitur, cum linguli Logarithmi nu- 
merent particulas rationum inde ab unitate ad ſingulos ordine abſolutos 
procedendo coacervatarum-; fieri non poſſe, quin zqualibus Logarithmo- 
rum differentiis (id eſt, zqualibus particularum incrementis ) congruant 
quoque zquales rationes abſolutis intercedentes ( cum integra ex zquali 

numero particularum zqualium conflata , inter ſe lint zqualia, ) a 
Logarirhmos efle in proportione Arithmetica , cum eorum abſoluri ſunt in 
Geomerrica , idcirco poſſe operationem Regulz profortionum in compen- 
dium redigi, ſubſtitura additione 8 ſubtrattione loco multiplicationis & 
diviſionis : Denique rationis cujuſque bipartitioner, tripartitionem, &e. 
an alioquin requireret extractionem radicis quadratz, cubicx, cc. con- 
iſtere in bipantiene tripartitione, ec. difterentix Logarithmorum datis 
terminis congruentium ( hoc eſt, ratiuncularum in ratione data compre- 
hen\arum.)Qui uſus cum (it eximius, patet poſtremo, quo pacto tam utiles 
numeri artificiales, ſeu Logarithmi concinnari poſlint ; nimirum inveſti- 
gardo,quot ratiunculx,afſumtz magnitudinis, contineantur in ratione cujul- 
que abſo'uti ad «1114/ems. Sic enim unitatis Logarichnws evadit ©, cum 
unitati> ad unitatem ratio fit xqualitatis, quam quantitate carere ſupra alle- 
rui. 1a nimirvm fer, vt cum inter multiplicandum vel dividendum unitas 
nihil muter ; hujus Logarichmus o (dum additio & fubtra&tio ſubſtituun- 
tur multiplicationi & cavitioni) nihil quoque addirione vel detractione ſui 
mutet. Numerus autem ratiuncularum 1n ratione decupla contentarum 
commodiſſime afſumitur 1,0000000 ( hoc eſt, una decupla ratio in nu- 
merum partium decimalium rotundum diſtribura. ) Ita enim ftiet, dum 
inter unntatem & 7x © intercedit una ratio decupla, & porro inter 10 & 
100 altera,inter 1 00 & 1000 tertia, & deinceps; ut in centupla quidem ra- 
tione contineantur ratiunculz 2 ,cocooco (hoc eſt, dux decuflx ratio- 
nes in numerum partium rotundum diſtrivutz ) in millecupla vero ratione 
CONtiNcantur 3 ,0000000 (hoc eſt, tres rationes decuplz in numerum par- 
B 2 trum 
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tiumrotundum diſtributzx;) & deinceps. Unde primum hoc commod? 
conſequimur, ut abſolutis, iſdem characteribus expreſſ1s, 1dem competant 
Logarithmi ; veluti {i abſoluto: 2 comperar Logarithmus 0,;3010299 z 
etiam abſolutis 20, 200,. 2000 competent Logarithmi 1,3010399 z 
2,3010299; 4,3010299. Etenim (1 rationes 2 ad 1,20ad 1,200 ad 1, 
G& deinceps, intelligantur partitz,illa quidem in rationes 2 ad 1 & 1 ad 1; 
iſtain 2c ad ic, & 16 ad 1; hxcin 200ad100, & 100 ad 1; apparet, 
quod exceſſus 2 ad 1, quo illa ſuperat rationem 1 ad 1 xqualis {it exceſſul 
20ad 10, quo iſta ſuperat rationem 10 ad 1, idemque #qualis exceſſui 
200 ad 100, quo hac ſuperat rationem 100ad 1, Ergo (1 ratio : ad 1 
prxter Xqualitatis rationem (quam innuit characteriſtica 9) contineat ra- 
tiunculas 3010299, qualium ipſa decupla continet 1,5000000, Certe ra- 
tio - © ad 1 przter unam decuplam (quam innuit characteriſtic 1 ) conti- 
nebit eundem numerum ratiuncularum excurrentium. 3010299; & ratio 
200 ad 1 prxter duas decuplas (quas innuit characteriſtica 2 ) continebir. 
ſimiliter eundem numerum ratiuncularum excurrentium 3010299. Unde 
porro & hoc conſequimur, ut ex inſpe&ta characteriſtica , untuſcvjuſque 
abſoluti valorem xſtimare queamus. Nam cum in decupla contineantur 
1,0000000 ratiunculz numero rotundo, & in centupla 2,00c0000 ra- 
tiunculx numero itidem rotundo , oportet, ut quzcunque. ſunt inter de- 
cuplam & centuplam contineant plus quam unam decuplam, minus autem 
quam duas; quamobrem-characteriſtica omnium abfolutorum , qui ſunt 
inter 10 6 100, ipliuſque adeo denarii (hoc eſt; omnium numerorum, qui 
ſcribuntur duobus characteribus) erit 1 , & (ic deinceps. 

His ita ordinatis, proximum eſt, ut oftendamus, quomodo inveniatur 
menſura rationis, quam quiſque abſolutus obtinet ad unitatem, in partibus, 
qualium decupla continet 1 ,0000000 (hoc eſt,quomodo cujuſque abſoluti 
Logarithmus inveſtigandus-fit.) Verbi gratia : Scire velim, ratio 10o['5 
ad 1 quot contineat ratiunculas , qualium decupla continet 1,0000000, 
Diſpeſco 1gitur rationem datam x oo[ 5 ad 1 in fas partes,nimirum1oo[ 5 
ad 100, 100 ad 10, & 10 ad- 1, quarum poſteriores dux conſt>- 
tyunt duas decuplas (unde patet Charatteriſticam fore 2 , ) itaque reſtart, 
ut inveſtigemus, quota pars lit reliqua iſta ratio 100['5 ad 10 ipſiusde- 
cuplx. Qugd 11 igitur termini 100[ 5 & reo ducantur uterque in ſee, 
producti exhibebunt rationem duplicatam rationis 100[ 5 ad 106, cujus 
(—_ (c. ratjonis) termini rurſus in ſe du&ti procreabunt duplicatam 
duplicatz, id eſt, quadruplicatam rations 1 0o['5 ad 100 : atque ita con- 
tinuata multiplicatione terminorum , donec 15, qui gignitur ex duttu con- 
tanuo terminy 100[ 5 in ſeipſum, evadat decuplus ejus, quem ductus con- 
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tinuus termini 100 in ſeipſum producit ; denominator poteſtatis poſtrem® 
| an oſtendet, quot integris vicibus ratio 1 00['5 ad 100 contineatur in 
ecupla. Et cum alter terminorum ſit x 00,' cujus poteſtates- omnes con- 


ſtant unitate & certo numero cyphraram ; omnis labor rel 


occupa- 


bitur circa elevandum alterum terminum 1 oo 5 ad eam _ — quz 
priort> termini (nimirum 10cri)) xque altam poteſtatem excedat decuploz 
cujus operationts compendium exemplo, quam verbis docere prxſtat. 


icooſ5000 (1) 
poor (1) 


I005 000 
5025 


| 1893406(128) 


3584985 (256) 
5894853 (256) 


1010025 (2) 
F2ZO0XOrX (2) 


1010025 
10100 
20 

5 


1020150 (4) 
©510201-(4) 


1020150 
20403 

102 

Fl 


1040706 (8) 
6070401 (8) T 


1083068 (16) 
8603801 (16) 


1173035 (32) 
$303711(32) | 
1376011 (64) 
1106731 (64) 


— ——— — —— 


" 1893406 (128) 


125521416(F12) 


Hzxc poteſtas pluſ- 
quam . decuplo excedit 
poreſtarem que altam 
tocty, ergo reiumo 
2 ©6tam,eamq;dugo, non 
in ſeſe, ut modo, (:d in 
proxime pracedentem, 


——- nimirum 12 byam, hoc 


modo : 


3534985 (256) 
60439S1-(128) _ 


6787831 (384) 
1106731 (64) 


9340130 (448) 
5303711 (32) 


10956299 (480) 
Hxc poteſtas denuo ex- 


pluſquam decuplo ; ergo 
eandem 445v2am duco, 


non in 32daw, ut modo, 


6043981 (128) 


cedit xque altam 109#1) | 


ſed in proxime prxce- 

dentem, hoc modo-: 
9340130 (448): 
8603801 (16) 


10115994 (464) 
Ubi rurfus nimium 
colligitur, ergo eandem 
'adhuc 44 81am qucoznon 
1n 16tam,ut modo, ſed in 
' proxime precedentem, 
; nimirum.$vam, hoc mo - 
do: 
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6070401 (8) 
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| Quz,poteſtas rurſus 
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'\non in. 2dam,, ſed'in 
4 maiy, hoc moda : 
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Camigitur 4624 poteſtas termini 1o0o['5 excedat que altam 1oerij 
plus quam decuplo; at 461maejuſdem termini 1 0c [5 excedat zque altam 


1 007!) minus quam decuplo : ajo, rationem 100[ 5 ad 150 contineri in 
decupla plus quam 461 vicibus, minus autem quam 462 us. 


erum ; 
| 460 9916193 7& difterentizx 
Cum poteſtas 4461 lit 4 9965 774249581 © ——_ 
0462 1001 5603 Y49929 5 xquales ; 


Itaque partem proportionalem, qui poteſtas juſta, nimirym T1 0000000 
excedit proxime minorem 9$657 74, per Regulam aurcam facile actuto 
reperire datur, ſumendo nimirum, 

juſtz 10000000 
& proxime minoris 9965774 
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differentiam 34226, & dicendo ; 
Ur differentia inter proxime minorem & majorem 
(nimirum 4982 9) 
Ad differentiam inter proxime minorem & juſtam 
(puta 34226;) "EE | 
Ita 1 0000, ad 6868 ; qux ſunt partes decimales unius vicis, adeo ut 
ratio 100] 5 ad 1o0o contineatur in decupla 461 | 6866 vicibus. Porro, 
St deeupla (five ratio 100] 5 ad too fiumta 461[ 6868 vicibus) con- 
tinet ratiunculas 1, 0000000 ; quot ejuſmodi ratiunculas continebit ratio 
Toc| 5 ad ico ſemel fumta ? Prodeunt 21659 7 ratiunculzx, quz ſunt 
exacta menſura rationis 100] 5 ad 100, quibus [1 addas rationes 1 00 ad 
10, & 10 ad 1,hoceſt bis decuplam,conſtantem ratiunculis 2,000000efit 
integra menſura rationis 100} 5 ad x (live Logarithmus abſoluti 100] 5) 
hic icilicet 2, 0021659] 7. 

Pari modo inyenietur Logarithmus abſoluti gg] 5, vel ratio abſoluti 
99] 5 ad 1, fi exratione 100 ad 1 (quz zquipollet bis decupla') aufcras 
rationem 100 ad 99} 5, hoc eſt, ex ratiunculis 2, 0000000 auferas nu- 
merum fſimilium ratiuncularum in ratione 100 ad gg| 5 contertarum. 
Quaratur igitur primum, quoties ratio 100 ad g9[ 5 contineatur in de- 
cupla. Ubi rurſus alter terminorum cum fit 1 oo, operationis haut indiget; 
alter vero 99| 5 continuodutuin ſeipſum elevandus eſt ad cam poteſtatem, 
quz decuplo minor (it poteſtate 100i) xque alta, En operationem : 
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poteſtate 10071) que 

alta , ergo reſume 
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ergo reſume 
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Cum igitur 460m poteſtas termini g9[ 5 deficiat ab zque alti 1oorii 
pluſquam decuplo , at 45 gna ejuſdem termini gg{' 5 deficiat ab xque alt2 
1 0071 minus quam decuplo , ajo, rationem 100 ad 9g 5 continert in de- 
us, minus autem quam 460. 


cupla pluſquam 459 vic 


| Tum, Ur differentia poteſtatum 4 5 gnz & 460mz (nimirum 5009) ad 
differentiam 45 gnz & juſtz (puta 182 3:) Ita 10000, ad 3639, Quare 
ratio 100 ad 99 | 5 contingtur in decupla 45 g[ 363g vicibus. 
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Porro, Sidecupla '(ſive ratio'1 00. ad 9g['5 fumta 45 g[ 3639 vicibus) 
continet ratiunculas:1,00000080 ; quot ejuſmodi rattunculas continebit 
ratio 2 00*ad 99[ 5 ;ſemel ſumta. - Frodeunt 21 769] 3 ratiunculz, quz 
ſuny exacta menſura ;rationfs [100 ad 99[ 5, qui ſcilicet ratio gg['5 ad x 
deficit a ratione-100-ad 1, hoc eſt, a bis decupla, qua cum conſtet rati- 
uncullis 2,0000e66, demtis hinc 2 1769[ 3, reſtat menſura rationis g9[ 5 
ad 1, hzc ſcilicet 1, 997823 of 7, qui proinde eſt Log-ys abſoluti gg 5. 
Atque hoc modo xſtimatis rationum quantitatibus in communi quadam 
menſura, non ſolum yatura& uſus Logarithmorum clarius eluceſcit , ſed 
& conſtru&io eorundem multo facilior eyadit. Id quod inagis perſpicuum 
fer, cum oftendero alterum etiam longe promtiorem modum rationes xſti- 
mandi. Sed amolienda eſt prius dithcultas, quz, haut fcio, an cuiquam 
detefa, plures-utique in errorem 4nduxit. Cum enim ratio duobus termi- 
Nis intercedens vulgo haut aliter conlideretar, quam accipiendo alterutrum 
terminum ut antecedentem, Ge alterum ut conſequentem ; unde cum ratio 
eſt quanta (hoc eſt, cum termini {ant inzquales) vel major terminus eſt 
antecedens, & dicitur ratio majoris inzxqualitatis, vel minor eſt antecedens, 
& dicitur ratio minoris inzxqualitatis : Ajo ego, eandem rationem ii{dem 
,terminis —_— poſſe ac debere (f{altem in Mulicis, atque in hac noſtra 
Logarithmatechnia) alio etiamnura modo conliderari ita, ut neuter termi- 
.notwm exiſtimerur-tanquam antecedens, vel conſequens, ſed uterque capia- 
tur ſimul pariter-tenpore atque ordine. Sic 9. gr. in Mulicis interval- 
lum diapente, five ratio 2 vel 3, poteſt quidem accipiita, urmumerus ur- 
dationum ab acutiori phthongo in acre excitatarum, nempe ternarius, ſit 
antecedens, & binarius , exhibens numerum undationum part tetnporis 
fpatio. a_gravjori phthongo etteftarum, (it conſequens, dum intelligatur 
acutior phthongys tempore (vel ſaltim cogitatione) pracedere graviorem ; 
& vice verſa : ſedgihil vetat, quo' minus etiam ambo iſti phthongj ſimul 
atque eodem tetnpore conſonent, adeoque neuter altero {it vel tempore vel 
natura prior. Corterum nihilo majus ob hoc vel minus evadit intervallum 
diapente.(ratione-ſequialteri conſtans ) five acutior phthongus prxcedat 

raviorem-, {ivecontri, ſeu denique ambo (imul conſonent, - Ira, licet uti- 
is:litidemonſtratiohibus Geometricis confideratio vulgaris, qui minor ter- 
minus antecedens ad majorem'conſequentem dicitur minorem rationem ha- 
bere ,-quam-idem ille major tanquam antecedens ad eundem minorem tan- 
quam conſequentem obtineat: Negari tamen haut poreſt, eundem nume- 
rum ratiuncularum. contineri in ſeſquialtera ratione, live ternarius lit ante- 
cedens, live binarius, (ive neuter; adeoque conliderationem antecedentis 6c 
canſequentis in xſtumanda mole vel menſura rationum nullum inſtar habere. 


Non 


LOG ARITHMOTECHNTA, 9 


Non ſecus ac quinarius negatus (—5) mole haud ditfert a quinario affir- 
mato (5 ) cum uterque conſtet quinque unitatibus ; diſfiraulat3 nimi- 
rum affe&tione, propter quam negatus vel affirmatus cenſetur, & ſola mole 
vel quantitate ſimpliciter zſtimati : cum tamen accipiendo quinarium ne- 
gatum, prout ſigno negationis affeCtus eſt, verum ſir,cum minorem efſe,non 
modo quovis numero affirmato, ſed & omni negato, qui a nihilo minus 
difterat, quam ipſe, quales ſunt binarius vel ternarius negatus ( —2 ,vel-3.) 
Ubi prater molem numeri conlideratur quoque , utram in partem eadem 
abeat a nihilo , affirmatam an negatam. Ita quoque ſive uniſonum ( vel 
xqualitatis rationem, quz quantitate caret , atque ideo refte componitur 
nihilo) ponas in phthongo graviori (vel in binario) indeque aſcendas ad 
phthongum invervallo diapente acutiorem (vel ad ternarium;) live contra 
ponas uniſonum in acuttori (vel xqualitatis rationem 1n ternario) indeque 
deſcendas ad mn intervallo diapente graviorem (vel ad binarium :) 
certe eadem eſt utrobique —_ intervalli Muſici (atque idem nume- 
rus ratiuncularum intercedentium ) licet ab uniſono ( vel ab xqualitatis 
ratione, tanquam nihilo ) in diverſas plane partes abeat. Unde {1 moles 
ſola, aut quantitas rationis xſtimerur , diſſimulando utram in partem (ma- 
joriine , an minoris inxqualitatis ) vergat ab zqualitate ; nihilo major 
eſt ratio ternarii ad binarium, quam binari ad ternarium. Sed {i cum mole 
una includas quoq; confiderationem proceſſus a majori termino ad minorem, 
vel contra,znon eo inficias, minorem efle quamvis rationem minoris inzxqua- 
litatis non modo quavis ratione majorts inzxqualitatis;fed & quavis alia mi- 
noris inxqualitatis,quz ab xqualitate minus abſit.Ita ratio antecedentis 5 ad 
conſequentem 8, non modo minor eſt ratione antecedentis $ ad conſequen- 
tem © (vel 5)ſed eadem quoque minor eſt ratione antecedents 6 (vel 7) ad 
conſequentem 8 : licer Crolirl vel negle&ta notione antecedentis & conſe- 
quentis , eadem fit moles rationis 4 atque 3. Diſtinguemus igitur dein- 
ceps inter quantitates mole- majores, & aftettione-majores : ita ut in ra- 
rionibus notio inzqualitatis majoris vel minoris nil niſi aftectionem innuar. 
Eas porro rationes appellamus mole-majores , quarum major terminus «t- 
vitus per minorem, dat quotum majorem ; & vice verſa. Praterea ma- 
joris inxqualitatis rationum quzcunque mole, exdem & affectione majores 
lunt ; at minoris inzqualitatis rationes quo ſunt mole majores, eo aftect1- 
one minores ſunt, Quibus przmilhs,digeremns ea,quz reſtant, in propolt- 
LLONES, 


C PROPO- 
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EFERDPEOSLLID 


$; due quantitates ejuſdem affectionis auterantur ab invicem (affirmata 
ſc. ab afficmata, vel negata a negata) ſirque quantitas reliqua ejuſdem af- 
fectionis cum duabus ab initio datis; quantitas ablata mole-minor eſt quan- 
titate ex qua auterebatur. Sin quantitas reliqua diverſe fit attectionis a 
duabus initio datis ; quantitas ablata mole-major eſt quantitate ex qua au- 
ferebatur. Sit exempli gr. 


ratio ratio ratio 
ſubducenda EX Qua reliqua 
: ) 2 ( . tres ſcilicet ratio» 
_ p 25 


nes ejuſdem afte&tionis, puta minoris inzqualitatis ſingulz ; ergo, inquam, 
ratio ſubdu&ta 4 mole-minor eſt ratione ex qui #. Sit rurſus 


ratr9 ratio ratio 
fubducenda ex qua reliqua 
£ 3 ( od - uarum Priores 
T =.C9 P 


duz ſunt ejuſdem affeftionis, nimirum majoris inzqualitatis ambr, at ter- 
tia +: diverſe eſt afte&tionis, puta inzqualitatis minoris ; ergo, inquam, 
ratio ſubducta * mole-major eſt ratione ex qui }. 


PROPOSITITIO IL 


Si fint quotcunque rationes continuz & terminorum xquidifferentium , 
« 6 "ID .. wE-29 
"BY 4+b9IaÞrbs a+3d? 
tem cujuſque ex poſterioribus rationibus xqualem conſequenti proxime 
przcedentis, 6c a minoribus progrediendo ad majores : Erit quzlibet 
prxcedentium rationum mole-major qualibet ſequente ; ſed & ditleren- 
tiarum inter ipſas rationes tam primarum,quam ſecundarum gertiarum, cz - 
terarumque adeo omnium in infinitum, ſemper praced:ns mole-major eſt 
fkequente. vin a majoribus terminis progrediare ad minores ; contrarium 
eveniet. 

Patet ex collatione ſequentis tabellz cum propoſitione prima. 


& deinceps, faciendo ſcilicet anteceden- 


Rationes. 


—_—_— 


. - 
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Rationes. Diff: prime. Differentiz ſecundz. 


2 
a-+b 
22-+2ab+ bb 
2a-t—2ab 
23+b 2*+64'b+-1 22abb-+-$ab' 
22b a*-t0a'b+-1 2aabb-+1 oab*-+3 bt 
2a+4ab+4bb 
2a+4ab+- 3bb - L5 
24-2b a*+1 0a'b-+ 362abb+75 qab'-+-:2 7b* 
2-t-3b a*-t-1 0a b+36aabb+- 5 6ab'-+- 3 2b* 
aa+6ab-+gbb 
aa-+- 6ab-+ bb 
a-+3b a*-t-1 4a b +72aabb-+ 5 6ab'-+-1 2 8b* 
a+4b 2*+ 14a*b-7 2aabb-+-1 62ab'-+1 3 5b* 
aa-+8ab-+-1 6bb 
aa+8ab-+1 5bb 
a+4b 
a+ 5b 
Propolyio 11 L 


Si quotcunque rationum continuarum, quarum termini ſat zquidifferen- 
tes, prima eademque minima vocetur a, ditjerentia autem prime 6 ſecundz 
rationis vocetur b, tum ex differentiis ſecundis prima vocetur c ; atque- ex 
tertiis prima vocetur d, & ſic porro : Aio ſecundam rationem fore a-+b, 
tertiam a-+-2b—+ c, quartam a+- 3b+3c-+d quintam a+4b-+-6c+4d 
-+e; atque ita dcinceps, componendo (ingulas rationes\ ex prima 6 tor 
diffcrentiis, quot quzque locis abeſt a prima, ipſis autemdifferentiis jungen. 
do cocfficientes numeros figuratos, primis quidem radices, ſecundis trigona- 
les,tertiis pyram dales,atque ita porrd, {inguloſque adeo, prout naturali ſe- 
Tie ordinantur in ſubjea Tabella ; 


Anitates 
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m—— radi- rrigono- trigono- rigono-/pyrami- 
". * trigona-[pyrami- yrami- di-pyr 
les. dales. l-pyra- midi-p 
ramida. 
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Nimirum eodem modo, quo iidem figarati numerant complementa 
poteſtatum a radice binomia genitarum ; obſervaro aſcenſu obliquo a (1- 
niſtra dextrorſum. 

Sic undecima ratio conſtat ex a+-10b +45c+120d +210e+252 
f-+:10g+12oh-t45i+1ck+1; ſumtis ordine numeris imam _ 
Exhibet 


bakin occupantibus, 


DANN] 
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Exhibet autem tabella non modo quotam velis rationem, ſcd & fom- 


mam quotcunque continae ſequentium , = terme negotio methodoque. 
vic ſumma quinque rationum eſt 5a+10b+-1 oc+54d +e, obſervato a- 
ſcenſu obliquo , ut ante. 


Demonſtratio, 
Rationes., ditt: primz, vecundz. Teniz. 4 
- 
b 
a+b C 
b-+c d 
a+2b+c e+0d e 
d+2c+d d+c 
a+3b4-3c+d c+2d--e 
b+3c-+-3;d+e 
a+4b+6c+4d+e 


Cum enim per przcedentem, progrediendo a majoribus terminis ad mi- 
nores (vel quod idem eſt, a minoribus rationibus ad majores ) non modo 
ſecunda ratio excedat primam,ſed & primarum, ſecundarum, caterarumque 
ditterentiarum ſecunda quzque excedat primam ; licebit ſane iſtos exceſlus 
vocare b, c, d, & deinceps. 


Cum a. differentiarum tertiarum prima ir d e Ex hy- 
Er quartarumprima(qua ſecunda tertiarum excedit primam) <e$ pothel1 
Erit ſane ſecunda tertiarum d+e 

Rurſus cum ſecundarum diftcrentiarum prima lit c> Exhy- 
Et tertiarum prima (qua altera ſecundarum excedit primam) d $ pothell , 
Erit fane altera ſecundarum c+d 

Sed 2da 3tiarum(qua tertia ſecundarum excedit alteram)erat d+e 
Ergo tertia ſecundarum erit c+2d+e 
Porro cum primarum ditterentiarum prima ſit be Exhy- 
Er ſecundarum prima ( qui ſecunda primarum excedit prima ) c $ potheli, 
Erit ſane ſqynda primarum b+c 

Sed altera ſCcundarum(qui tertia primarum excedit 2dam)erat c+d 
Ergo tertia primarum b--2c+d 
Sed & ztia 2darum ( qua quarta primarum excedit 3tiam)erat c + 2d + e 
Ergo quarta primarum erit | b+3zc+:d+e 
— cum prima ratio {it Bb. kwookes 
Er ditterentia inter primam & ſecundam rationem v: NO WE TAROT 
Erit ſane ſecunda ratio a-+b 

Er cum ditterentiarum primarum ſecunda foret b+ c 


Erit tertia ratio 2-2 b+c Sed 
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Sed & differentiarum primarum tertia erat b-+2c+4d 
Ergo quarta ratio a+ 3b+3c+d 
Tandem differentiarum primarum quarta erat b-+3c+3d--e 
Ergo quinta ratio a--4b-+6c+4d-rc 
Prima 2 
Secunda a+b 
Poſtremo rationes & Tertia a+2b+c addantur , 


Quarta a+ 3b3c+d 
Quinta a-t-qb--6c+4d+e 
fit ſumma quinque rationum 5a-+-10b-+-1oc+-5d-t-c. 


—_ ——_ 


Rationes vel magnitudines. 
Prima a 
z a-+b 
r7 a+2b+c 
4 a+3b+3c+d 
5 a-+-4b+6c+4d-+e 
6 a+5b+1cc+1icd+;e+ft 
5 a--46b+15c-2cd+1f5etb6f+g 
s a+7b+:21c+3;5d+3;e+21f-+ g+hb 
9 a+8$8b+28c+;5 6d+7o0e+56f-+2 $g-- &h+1 
To a+-gb+36c+84d+126e+126t+84g+36h+9i+k 


Propolitio IV, 


$1 quotcunque rationum continuarum, quarum term int xquidifferen- 
res, prima eademque maxima vocerur a, ditterentia autem primz & ſecun- 
dz vocetur b , tum ditterentiarum ſecundarum prima vocetur c, tertiarum 
prima d, & fic deinceps; Aio fſecundam rationem fore a—6, tertiam 
4—2b+c, quartam 4—3b-+-35—d, quintam 4—4b+6c—q4-+e; 
atque ita deinceps , alternatis ſemper lignis affirmaris & negarigh Demon- 
ſtratur ut prxcedens. 


Propolitio V, 


Darz rationis multiplicem invenire prope verum. 
Conſtruttio. Differentiam terminorum datz rationis duc in denomina- 
rorent mulriplicis dati, & a facto aufer ipſam differentiam, 'reliqui ſemiſſem 
adde termino majori , & detrahe minori , ita prodibunt duo termini ex- 
prinentes razionem paulo minorem quaſiti. Tum fi termini prodeuntes 
(int 


—— 
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fint forte numeri mixti ex —_ & tracts , reducantur ad pure fratos, 
quorum denominatoribus omiſis,ratio quzlita cenſebitur in numeratoribus 
integris & a fradtione liberis. /.gr.Quzrarur rationis 75 quadruplum. Dit. 
ferentia rerminorum 3 du&ta in 4 exhibet 12, unde ablatis tribus reſtant g, 
cujus ſemis 4: additus termino majorr-2 8, facit 32; , detraftus aurem mi- 
nori 2 5, relinquit 20; , erit igitur ratio 20; ad 325 paulo major quadru- 
plo rarionis 37. Redu&tis terminis 20; 6 324 ad pure fractos, hunt 4! & 
, omilſiſque denominatoribus, erit ratio $: paulo major quzlita. 
Demonſtratio hujus & ſequentis propolirionis conſtabit. ex propoli- 
tione VIL 


«r 
= 


Propolitio VI. 


Datz rationis partem imperatam invenire prope verum. 

Conſtructio. Ditterentiam terminorum datz rationis divide 1n partes toti- 
dem, quor denominator partis quzlitz conſtat unitatibus, atque ex iis parti- 
bus exemta una,reliquarum ſemiflem adde rermino minori, & detrahe quo- 
que majori ; ita probibunt duo termini exprimentes rationem paulo mt- 
norem quzſiti: Tum li termini prodeuntes (int forte numeri mixti ex in- 
tegris & tra&tis ; reducantur ad pure fratos, quorum denominatoribus 
omits, ratio quazita cenſebitur in numeratoribus integris, & a fractione li- 
beris. /. gr. Oporteat rationis } invenire partem quintam. Ditferentia 
terminorum 2 diviſa quinquefariam exhiber 2, quz eſt una pars quinta, 
eximenda ex integra ſumma quinque partium, quz erat 2, & reſtant 3, qua- 
rum ſemis * additus termino minori 2, facit 34; detrattus vero ex majori 
5, reliquum facit 4;; erit igitur ratio 3* ad 4 paulo minor, quam pars 
quinta rationis 3. ReduC&tis rerminis :+ 6c 4} ad pure fraftos, tiunt *; & 
>: omiſii{que denominatoribus , erit ratio !? paulo minor quzliti, Rur- 
ſus inveniendus (it rationis 77 ſemis. Ditterentia rerminorum 3 bipartira 
exhibet 1 ;,qui eſt unus ſemis,eximendus ex integra ſurama duarum partium 
3, & reſtat 1}, cujus (emis 4 additus rermino minori ©, tacit #2 , detractus 
autem ex majort 11, relinquit 10z, erit igitur ratio +; ad 1; paulo minor 


4* 7 


ſemiſſe rationis ,%. Reductis rerminis 8Z G& 10; ad pure fraftos, fiunt *; & 


L 


+: , omilhiſque denominatoribus, ertt ratio 3\ paulo minor quzlita, 


Propoluio VU. 


Invenire,quantum pars rationis imperata, uz per pracedentem inven-tur. 


defciat ab exact:ort. 


o ' . 
(Lonitrnclto, 
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{onftruftio. Primo, i partis imperatz denominator ſit numerus impar, 
ſame rariones,quz ſunt rationi per przcedentem inventz utrinque vicing 6 
xquidifferentes, ira habebis tres rationes, quarum minimam aufer a media, 
& mediam a maxima, prodibunt duz differentiz, quarum differentiam de- 
nuo inveſtigabi;, tanriſper afſervandam. Deinde partis imperatz denomi- 
natori uniratem detrahe, reliqui ſemitlem 11 tabula Figuratorum inferri 

rop. III, quzere inter radices, 6 invento congruentem numerum trigona- 
bn excerptum tcipartire, fic invenies., quoties ſumenda lit differentiarum 
ditferentia ſupra aflervata, ut acquiras particulam, qua pars imperata, quz 
per przcedentem inveniebatur,deficit ab exactiort. F.gr. vcire velim, ratio 
£3 per przcedentem inventa quantum defictat ab exactiori quinta parte ra- 
rionis 7. Ration 27 utrinque vicinz & xquiditterentes ſunt ,'7 & *.. Difte- 
rentia minimz a media 222 & mediz a maxima 3? , & harum difterentia- 
arum differentia 252437 afſervanda. Tum partls imperatzx denominator1 5 
detraho 1, reſtant 4, cujus ſemiſft 2 inter radices invento congrut trigo- 
nalis numerus 3, cujus triens eſt x, indicans difterentiarum ditterentiam ſu- 
pra afſervatam *17437 ſemel ſumram exhibere particulam , qua ratio ? defi- 
cit ab exactiori quinta parte rationis ? , adeo ut hujus exactior pars quinta 
[1t ratto 4* + ratione {#2472 
Sin partis imperatz denominator fit numerus par ; ſume ſemifſem 
Citterentize terminorum rationis per przcedentem inventz, quem ejuſdem 
termino minori detrahes, & majorti addes pariter ac detrahes , ita obtinebis 
quatuor rationes continuas terminorum Xquiditterentium, ex quibus mino- 
rum duarum differentiam anferes ex majorum duarum difterentia , & 
emergentem differentiarum differentiam aflervabis. Deinde partis impe- 
ratz denominatorem bipartire , & invento ſemiſh congruentes in rabella 
propolitioni Il. fubjun&ta ſpecies excerpe, ſalrim _ ad c ſpeciem, po- 
titoque 4=;, b=2,c=1; ; duc cujuſque ſpectei valorem in = coeth- 
cientem, colle&ti{que omnibus in unam ſummam, habebis, quot vicibus ſu- 
menda {ir ditterentiarum ditterentia ſupra aflervata,ut acquiras particulam, 
qui pars imperata, quz per prxcedentem inveniebatur, deficit ab exactiori. 
Ex.gr. Rationis ,* octans per przcedenten inventus lit {42 , Scire velim, 
quantum 1s Ceficiat ab exactiori. Ditterentia terminorum eſt 6,cujus ſemis 
3 derractus minort termino, relinquit 146 ; additus autem majort, facit 
158 , & detractus majort, relinquit 152. dunt ergo quatuor rationes 


continuz terminorum Xquidifferentium 190" 249 T52 13)  Didfe. 


l#99 1522 1559 1589 


, . . - p.4 O H Þ . _ . 
rentia duarum minorum rationum 24212 alata i ditferentia duarum ma- 
7 
op, 


— -— 


jorum 


4 


? 
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rum =” ” relinquit differentiarum differentium DRE] aſſervan- 
222 : 1753 7 : 
dam. Partis imperatz denominator eſt $ , cujus ſemiſſi 4 congruunt in 
rabella propoſitioni LI] ſubjuacta ſpecies iſtz : 4+-3b-+3c; ſed 4=1> & 
3b=6, & 36=4, quz junta faciunt 1 0%, Ergo differentiarum ditteren- 
tiz LES] ſupra ſervatz ſumendum eſt decuplum cum ſemiſſe, ut ac- 
1733979. . , 
quiramus particulam, qua octans per przcedentem inventus deficit ab ex- 
ori. Arqui rationis 175332 5 kujus eſt 1753532 
TE q 5555955 decuplum per V hujus eſt 2 
76791 ; 3597677 . adeo ut ration; 
vel TITSGT & —_— VI eſt 23655715 adeo ut rationis ,* oftans 
exa&tior przrer rationem per prxcedentem inventam 74? contineat etiam- 


. 876791 g 3507677 
num ratiunculas 5——=z 5 $Jo7537* 


Demonſtratio, 


Cum per III hujus furama trium rationum continuarum, terminis xqui- 


differentibus contentarum (it 34+3b+ec 
Erit ejuſdem ſummz triens a+b+ic « 
Rurſus differentia primz & ſecundz rationis eſt b 
ſecundz autem & tertizx b+c 

o differentiarum ditferentia jp 
Cuyus triens | *c 
Quem (i addas mediz trium rationum ab 
Erit ſurama a--b+; 6 


A&qualis nempe frienti trium rationum ſupra norato literi «. Ergo dif 
cerpta ratione quavis In tres continuas terminorum Xquidifferentium , ut ju- 
a 1 rr VI, erit media ex iis paulo minor triente totius diſcerptz, & 
quidem tanto minor, quantus eſt triens differentiz differentiarum interce- 
dentium inter rationem primam & {ecundam, nec non inter ſecundam & 
tertiam, quod innuit propolitio VII. 

Sic quoque per III hujus, fumma ſedecim rationum continuarum , 
rerminis #quidifterentibus contentarvi, eſt 1 64-t-1 2 0b+-560c---1 820d 
Er ejuſdem ſurmz ofans 24+1 5b+70c+227:4 8 


| Tum 
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Tum- per tabellam propolitioni {© a+66+15c+-204 
111 ſubjuntam , quatuor mediz ex _Ja+76b+21c+ 35d 
iſtis ſedecim,nimirum 7ma, 81a, gia, Ya+8b+28c+ 564 


10ma, ſunt a+9g9b+-36c+844d 
Differentia duarum priorum b+6c+154 
poſteriorum b-+ 8c+284 
Differentiarum difterentia 26+124 
'Hujus decuplum 20c+-130d 
& lems c+-6,4 
Una cum ſumma duarumex quatuor iſtis mediar.24+1 59-496 +51,d 
Facit 24+15b6+70c+- 2284 


Aqualem o&tahti ſedecim rationum ſupra notato litera #. Ergo li ratio 
datadiſcerpatur in partes ſedecim , erunt duz mediz ex iis limul , paulo 
minores octante totius diſcerptz ; & quidem tanto minores , quantum eſt 
differentiz difterentiarum ( intercedentium inter rationes ex {decim i{ſts.: 
ſextimam & o&ayam, nec non inter gnam gz mam ) decuplum cum ſe- 


maſſe. q. e. d. 
Propolitio VI1I. 


Rationes terminorum xquidifferentium ſunt propemodum, ut reciproce 
ipſorum terminorum media Arithmerica. 

Explicatio. Sumatur per VI hujus rationis cujuſvis, v.gr. ; pars quzvis, 
v.gr. ſemis 5} ; tum pars quzvis alia,v.gr.triens 7; , 6c. ut fant termmorum 
xquidifferentium, pro 5 ſumatur !* , & pro !* zxquipollens 527, Medium 
Arithmeticum terminorum rationis totius eſt x 7, ſemillis, 3 4, trientis 51. 
Liquet igirur,ut tota ratio is eſt ad ſemiſſem ſuum 3; ita reciproce ſemiſhs 
medium Arithmeticum 34 efle ad medium totius 1 : & ut tota ratio '$ eſt 
ad. trientem ſuum ?2; ita reciproce trientis medium Arithmeticum 5g 1 
eſſe ad medium totius 1 7 :. ideoque etiam., ut ſemis }} eſt ad trientem %; , 
ita reciproce trientis medium x5 1 efſe ad medium ſemiflis 34 : Tantum 
porro hanc analogiam abire a vero, quantum ſemiſles, trienites , parteſve 
alix rationum per VI hujus inventz defictunt ab exaftis. Quamobrem id 
agendum, nedefettus ille inſtituto noſtro officiat. Cxterum minor erir 
de;ectus, minuſque adeo officiet , quo rationes in analogiam adfcitze mino- 
res fuerint, Cum-enim ſecundum demonſtrationem pracedentis, ottans 
exactus ſedecim rationum foret 2a+-1 56b+-7cc+227,;d, at famma dua- 
ram ex ſedecim iſtis niediarum 24+15b+496+91;d, qui eſt oftans 
per VI inventvs ; patet difterentiam horum oQantium conhiſtere in con- 

CemLior 


"O01 PD 
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temtiori parte ſecundarum 6c tertiarum differentiarum. Atqui rationum 
continuarum minores, habent difterentias primas minores, ac proinde diffe. 
rentiarum ſecundarum & tertiarum partem exiliorem multo eriamnum 
minorem. Sed exemplo res her illuſtrior. Nam rationis ,3? ſemis, per 


VII hujus,eſt 199.4.79993299, ubiratio _ ab exaQtiori ſemiſle deficit 
' I zo 


zol 79994915 
:oartiente 17999399 rati 199 (que pri 
ratiuncula ſuperbipartiente S SSISTs Rurſus rationem ee (quz prt- 


us aſſumtz,?} propemodi ſemis eſt ){i denuo bipartiamur per VII hujus,ha- 
ne 399 4 227997 3.92. ubi ratio 392 ab exaRtiori ſemiſle deficit ra- 
bebimus2—t5 279976019 gol 
ciuncula ſuperdipartiente "7997399 Minor eft igitur defeftus , cum 
; 127997601% EIN : 
bipartimur rationem minorem 4? , quam fi bipartiamur majorem 2? , 


2uli I 


Quanto ſcilicet ratiuncula ſuperbipartiens__- 1997599 minor eſt ſuperb 
127997601 
partiente 2959597 hoc eſt propemodum , quanto 8 milliones minores 
j 3 - . . 
ſunt 1 28 millionibus, nimirum ſedecim vicibus. Sed oc ejuſdem rationis 
quo minor pars ſumerur per VI hujus, eo minus deficier a vero. Sic ratio- 
nis _29 ſemis,per VII hyjus,crat 199, 7999399 & ejuidem triens per 
191 " 20: YJoo9gen, 
eandem eſt 299 + $9994 59197. yþj quidem triens 2 ( qualis per 
 _, 3041 8099450797 ; _K 
V1 invenitur Yminus deficit ab exaCtiori,quam ſemis 322 (per eandem in- 
ventus, ) quants ratiuncula $29945 9197 minor eſt alter3 _7 999399 
SF. 7999401. 
Unde ſequitur, cum biparriti ratione ;2? ſecundum VI hujus, non nili bina- 
rium quaſi perdamus in o&o millionibus, vel unitatem in quatuor millioni- 


bus, futurum, ur iſtius ſemiſle __ (live El ) diminuto quovis modo 
Ol 1900 
per analogiam VItz hujus ſuperſtrutam, minus etiam perdamus; adesque 3 
ratione 9915 nos analogice argumentari poſſe ad quamvis minorem 
9 


terminorum xquiditferentium , ita ut minus quam unitatem perdamus in 
quatuor millionibus; quoque ratio, ad quam argumentamur, minor fuerit, 
co ja&turam fore minorem, 


D 2 Propolitio 
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Propoſitio I X. 


Dati menſura rationis | ws in particulis , qualium decupla continer 


1,0000000 , invenire menſuram cujuſvis minoris rations terminorum x- 
quiditferentium, in particulis limilibus. 
Rationis _99L5 menſura ſupra inventa fuit 2 1 -69[ 3,8 rationis 1©© 
100 iool s 
menſura ibidem 21659 [ 7, quarum ſumma exhibet rationem 0 
I 00 
== 4342 9[ 0.Dehunc oporteat nos invenire menſuram rationis 133. Ergo per 
przcedentem dic : 


Ur medium Arithmeticum terminorum £22 ( nimirum 100['5) ad 
Ion 


medium Arithmeticum texminorum__229L5 (nimirum 1 60,) ita menſura 
I 00 
hujus rationis ( puta 43429) ad menſuram iſtius 43213. Tot igitur 
particulis Log-us abſoluti 101 excedit Log-um abſoluti 100. = 
cum Log-us abſoluti 100 it 2,c00000; oportet, ut Log-us abloluzn 
101 lit2,004321 3. 
Porro invenienda lit menſura rationis 127 Dic: 
. I 


Ut medium Arithmeticum terminorum = (nimirum 101[ 5) ad 
O 


medium Arithmeticum terminorum__?2 > (nimirum I 00;) ita menſurs 
I 00 


hujus rationis (pork 4342 9) ad menſuram iſtius 42787. Tot igirur par- 
ticulis Log-us abſoluti 102 excedit Log-um abſoluti 101. Quare, cum 
Log-us abſoluti i 01 foret 2,0043213 ; oportet, ut Log-us abſoluti 102 
ſit 2, 008600, 
Cum autem in omnibus hiſce analogits terminus ſecundus fit 1 00, & 
xertius 43429 ; liquet, ad inveniendam menfuram cujuſvis rationum ſe- 
ventium nihi] amplins reſtare, quam ut dividamus numerum 4 3429 per 
medium Arithmeticum terminorum rationis datz. Czterum invenimus 
nos quidem rationis 2 menſuram 4 342 9, quz forte debebat eſfe uni- 
Cc 
tate major, puta 4 3430; ſed facile intelligit quivis, [1 pro rattone Ei. 
— aſſumſiſlemus 


bo > 
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aſſumſiſſemus 222hL& in cumulandis horum terminorum poteſtatibus 
I 000 


calculum ad plures locos extendifſemus, ad majorem utique prxcilionem 
perveniri potuiſſe , adeoque huic methodo ad accuratam facilitatem nihil 
quicquam dreſſe. Ar non deeſt modus etiam hoc ipſo tacilior , qui poſt 
acquilitos paucos Logarithmos ſola additione rem peragit , 6 przterea 
probam ſuam ſecum tert, quem propoſitionibus ſequentibus breviter ex- 
ponemus. 


Propolitio X. 


Rationum duarum continuarum ditferentia eſt ad aliarum duarum con- 
tinuarum differentiam ; ut harum communis termini quadratum, ad iſta- 
rum communis termini quadratum ; dummodo (ingularum rermini lint z- 
quiditterentes. 


Sint dux rationes continux 6 & a—+b _ quarum terminus com- 
an+b,  a-+26, 


munis eſt 4+b,6 hujus quadrarum ae+-24b-++-bb , ſint vero & aliz duz 

continuZ HEL Onan quarum communis terminus eſt 4a-t-4b, 
aol. , | Ow 

& hujus quadratum 4aa-+-$4b+-166b. Singularum termini differanr com. 

* a4a+2ab & 


muni exceſſub, Ditferentia duarum priorum eſt —_—— 
44+ 24b-t-bb , 


aa+8ab+15bb 
D IFFb+r16. Atque hu ditterentiz ſunt quoque 
rerminorum Xquiditterentium. Ergo per VIII hujus, funt ropemodum,ut 
reciproce ipſorum terminorum media Arithmetica , hoe eſt, ut prior ditfe- 


rentia 44246 aat+8ab+1 5bb 


rar,  Potteriorem 60: 2 borum ter- 


minorum medium Arithmeticuym 4«+84b-+1 5:65, ad medium Arithme- 
ticum iſtorum 44-+-2 46-+-;bb, hoc eſt propemodum , ut communium ter- 
minorum quadrata, nimirum az-t+-84b-+-1 6bb ad a4+2ab+bb; quz 
ab iſtis mediis Arithmericis non niſi quantitate $56 differunt, exigui (ane, 
& in rationibus minoribus (ubi (c. ditferentia termingrum 6 ad lplos ter= 
nunos exiguurn inſtar habet) facile conterunendia. 


poſteriorum duarum 


Propolitia 
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' Propolitio XI, 


Rarionum trium continuarum differentiaram differentia, eſt ad aliarum 
triumcontinuarum differentiarum ditferentiam, ut cubus medii Arithmetiei 
mediz ex his, ad cubum medii Arithmetici mediz ex iſtis, dummodo ſin- 
gularum rationum termini (int quidifferentes, 

8 ab a+:b 
ab a+:be+3b, 
ſt 4*-+64b+ 1 24abb+- 84b & mediz illa- 

4*-t-64'b-+-1 24abb +1 046b'-+3b* , 
-rum medium Arithmeticum eſt a+30, cujus cubus oe I96 

pA 


Sint tres rationes continuz quarum differentia 


differentjarum e 


4+:2b a+-3b a+ 
at 3b3Iat+ 4qbga-t 5by 
-differentia differentiarum eſt #*-144'b+72445b+160ab'+1 284+ 
G1 44 6+-7 244bb+-1624ab'-+-1 35657, 
& mediz illarum medium Arithmeticum 94-2 -Cujus cubus a'+27.44% 
63abb , x 
—— — 


þ ' : 
+7; {int vero & aliz tres continuz quarum 


3 % . . . 
+3682 Caterum ſingulz rationes differunt communi ex- | 
- | 


ceſſu þ, at differentiz differentiarum non ſunt terminorum xquiditteren- 
tium;liquidem differentia terminorum prioris eſt 2ab\-+36?, at poſterioris 
2ab+=76*; ſecus ac in przcedenti propolitione. Quare cum illic res ex- 
pediretur regula proporrionum ſumplici inverſa, hic opus eſt -duplici in- 
verſa ; nimirum : 

Ut medium Arithmeticum prioris differentiz differentiarum (nimirum 


polſterioris (24b*-+7 b) ad medium Arithmeticum poſterioris ditterentiz 
differentiarum ( nimirum ©*714#/6+7244bb+-16146 , 3626! 


2 
dutum in differentiam terminorum prioris (246b'-+36b*:) Ita differentia 
differentiarum prior ad poſteriorem : Ita quoque Cubus medij Arithme- 
tici mediz trium priorum rationum(nimirum 44 2440, 7abb +) 

EL 8 ; 
ad Cubum medii Arithmetici mediz trium poſteriorum rationum (ni- 
3 

mica 4-2 146þ 63666, 243b 
2 4 g ® 


Quz 
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Quz analogia vera eſſe deprehendetur,ſi produdtum extremorum zqua- 
leſit produtto mediorum. 


Atqui primus terminus 
= : . 
—24+ 1941+ 664'b'-+-1 02446 + 66ab” = 16 » | dncatur 1n 
Z 


4 £4 
4*-+64'b+1 24aabb+- gab'+ th in2ab-+ 76+ 


6 7 3 3 ; : 
quarrum + V+ 00... 1435 ; produttum. eſt 24*b-+-404"b? 


4 
-+2974b'+11804b* +2991, a*b”, &c. 
2636 "0h 


Rurſus ſecundus terminus -4*+1 44'b-+-72a4bb-+161aþ+ 7 


240-36 =20ab+2$46 +1440 +322446*-+-26346-+7 896+, 
7 


b 
f ducatur in tertium- a'-+ nent 2 4350 produtum- eſt 246 
+ 404 b\-+-3394"b'+-15934b*+q55 $:4*%",&c. 

Hoc igitur produttum cum conſentiat cum iſto, non modo in primis & 
ſecundis ſpeciebus, ſed & in maxima parte tertiarum & quartarum , ajo - 
analogiam in propolitione memoratam, veram eſſe. . Nam defe&tus, qui hic 
apparetin —_— terminorum,1in ipſis termimis longe minor erat, quippe 

ut i crevit. Ut taceam in minoribus rationibus ditterentias - 
ecundas & tertias nullius fere momenti eſſe. 

Simili modo oftendetur, differentias tertias rattonum continuarum & 
terminorum Zquidifferentium , efſe ut 4p quartas , ut 
Quadrato-cubos terminorum , qu ſingulis in tabella propoſitioni LI fab- 
juncta,e regione opponuntur. que 1ta deinceps. 

Propohtio XII. 

Numerorum in progreſlione Arithmetica ordinatoram Quadrata con- 
veniunt in differentiis ſecundis, Cubi in tertiis, Quadrato-quadratz in -. 
quartis, & lic deinceps. 

Patet ex inſpe&tione tabellarum fubjearum : 

Numeri Quadrata diff. T. dift. 7. 


I 5 
3 

2 4 2 
F 

3 9 2 
7 


Numeri- 
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Numeri Cubi dif.T. diff.7. dift7. 


I I 8 
7 
2 % I2 
19 6 
y WV 18 
37 6 
4 64 24 
GT 


F T35 ] 
Numeri Quadrato-quadrata. diff.1. diff.2, diff. 3. diff.4; 
I I 


15 
2 16 50 
65 60 

3 $1 110 24 
175 $4 

4 256 194 24 
369 108 

5 625 302 
671 


6 1296 


Hine partet, datis v. gr. cubis quatuor , vel quadrato-quadratis quinque, 
quo patto czteri continua additione ſuccenturiari poſſint, Sint enim 


Cubi Es. GET. SES. 

a—=$8 

e=19 
b—27 h—18 

f=37 _ k=6 
e=64 e==342 

F=61 k—6 
d—125 $22 © « 

W= oo 
= .,0 


Dic: k+i=l,1+-g=m, m-d=n; 
Prepolitio XIII. 


Logarithmos quotvis locorum continu3 ac ſol3 additione producere ita, 
at wtimo exiſtente probo, cocteri omnes ſint probi, Con- 


LOGARITHMOTFCHNIA, 25 
Conſtruftio, Cium fie p., - _ ++ 7+ , & de- 


inceps continuando progrefli jonem in. infinitum , (i _—_ 4=100= 


medio Arithmetico rationis 9905 & b=100000, & c=c| x5, a 


100] 5 
FO Bc” 9 = FE 99999 
eo ut b—c it 99999 [ 5= medio Arithmetico rationis datz ———- —_— 


i - - . 4 fs 100 

Cujus menſuram inverlre 0 rtet, crit p— ( nimirun —22 _ ) 
a pr 99992l 5 
1 00 © I 00 

=T (we; 00900 ned, cor) Io AGE Snnte vel 

_ of 25x10 

0100000000 ) 

10000000000 vel 0/00 5 +5 þ * (ive _ 
25 Ca 


vel — _——--- Yel 0/00000000000002 5 + -;0 
1 000000000000000 — b 


( Gre o[125F100 iſ25 


FO 


—_—_— 


ve 
1000000000 0000000C0000 I0000000 ©O©OOO 000U000089 


vel 010000090000000000091 25 ) = ©!00100000500002 5000125 : 


* a 
ſin manentibus « & 5, ut ante, ponatur c=1['5, erit — = 
0001 00001 50002250033 75: vel (1 rurſus manentibus a & þ , pona- 


. 4 - 
tur c=2[ 5, erit = olo01000025000625015625. Liquet ex 
c 


/ Ws 
przcedenti, quo patto datis numeri 5 quadrato & cubo , ſequentium 
quoque numerorum 15, 25 , cXterorumque quadrata & cubi additione 
continua invenici poſſint, Iſtis igitur numeris cum ſuis quadratis & cu- 
bis rite diſpolitis ita , ut poſt unitatem in of 001 ſextum locum occupet 
ultima figura numeri 5 1 vel 15, vel 25, ) & ſextum ab hac locum 
ultima figura quadrati 25 (vel 225, vel 635; ) & ab hac rurſus ſex- 
tum locum ultima hgura cubi 125 ( vel 337 5, vel 15625 ; (queraadmo- 
dum exempla ſuperiora cſtendunt : conflati erunt numerti , qui in tertium 
Regula aurez terminum 4 342 9 ducendi ſunt (inguli, ut prodeat menſura 


US 4R TSo5hs 99999 99997 Atque —_ —_—__ 


I 
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1 43429 
2 863858 
3 130287 
4 173716 
5 217145 
6 260574 
7 304003 
$ 347432 
9 390861 


- 


Acquiliti hoc modo rationum omnium menſura a 99929 uſque ad 
I 90000 


= m particulis, qualium decupla continet 1,0000000 ; mox ad- 
dendo has ordine retrogrado concinnabimus Logarithmos ſingulorum ab- 
ſolutorum a 10000 ad 100000, quorum ultimus (1 lit probus , prx- 
cedentes omnes erunt probi ; nil1 forte error poſterior =_ ex condicto 
corrigat priorem, quod in hac non magis quam omnibus aliis probis , 
nec nil1 rariſſime uſuvenire poteſt, 


J—_— 


Az ita expoſita methodo conſtruendi Logarithmos novi, accurat3, 
& facili, haud ſcio,an opus fit monere Lettorem, i ad praxin accedere 
luberet, non requiri compolitorum numerorum Logarithmos , ideoque 
omnes pares primum excludendos , deinde omnes a quinario produttos ; 
ita ut reſtent ſoli Logarithmi numerorum in unitatem , 3rium -rium grium 
exeuntium , atque horum quoque terttum quemque , cum (ir ex ternario 
compolirus, omitti poſſe, Sic acquilitis Logarithmis abſolutorum 1003 
& 10913, omiſſo Log-o abſoluti 10023 ex ternario compoliti quz- 
rendus eſt Log-us abſoluti 1003 3 , utpote triceſſimi ab abſoluto 10003 ; 
tum. Log-us abſoluti 10043 , triceſimi ab abſoluto 1001 3 : tum rur- 
ſus-omitio Log-o numeri 1005 3 , quzrantur Log-i numerorum 10063, 
1007; , atque ita deinceps. Quare dicendum per Regulam Propo- 
fittone- V I LL. traditam : 

Ur 10048 , nimirum medium Arithmeticum inter 1003 3 & 10063, 

ad 10018, nimirum medium Arithmeticum inter 10003 & 1 0033 : 

Ita 33006 , nimirum differentia Logarithmorum congruentium ab- 
* ſojutis 10003 & 10033, 


ad 
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ad 12967, differentiam Log-orum competentium abſolutis 10033 
& 10063. 


Dico : 
10048J 
ur$'2275% 29 10018, 1ta13006, a3 $297 


10108 


C &c, 


Item : 
{10055 

10088 

IO110 


C&c. 


12953 


Ur ad 10028, ita 12992 , ad) ge? 


Art tertius qui ſequitur ordo , nimirum : 


10068 12940 
Ur 10099 ad 10038; na12979, ad} __ 
A 


hic ipſe eſt , quem omittendum indigeto. 


Pari modo tertius quiſque in unitatem Jrium, grim exeuntrum 
omittetur, Itaque fiet , omillis paribus lucrifaciamus ſemiflem operz , 
& detra&tis quinariis rurſus partem decimam , denique excluſo tertio 
quoque in 1, 3, 7, 9, dclinentium, trientem laboris re{idui ; unde non 


niſl * nonaginta chiliadum , quz ſunt a 10000 ad 100000, IN 


duſtriam noſtram expectant. Hoc eſt, de go chiliadibus reſtant ſo- 
lum 24 concinnandx. Czteros compolitos a 7rio, x 1rio, aliis ve pri- 
mis genitos , non eſt operz pretium ſecernere in methodo tam prochvi ; 
prxſertim cum probando calculo inſervire poſlint. 

Caterum ex iis, quz hactenus difleruimus , ſatis liquet , naturam 
Logarithmorum Geometriz nullo modo obnoxiam efſe ; ſed verius ac 
liquidias ex proprio ſuo fonte manare. Intercedit tamen utriſque cognatio 
ſuavis, & contemplatione diguidima , quam deinceps paucis exponere 
non gravabor. 


PROPO- 


LOGARITHMOTECHNIA. 


Propoſuio X1V. 


Sit Hyperbole JB F , cujus latus reftum K L zquale ſit tranſver 
ſo B (©, erunt aſymptoti AN & ovAE ad angulos reftos, & qua- 
dratum D F ,zquale reftangulo ("DB per 21, 7. Conicor. Ex B 
& - cadant perpendiculares ad aſymptoton B 7 & FH. Dio, AH 
eſſead 4/1, ut BIad FH. 


Demonſtratio. Sit AB = 1 == AC 
BY —QAB+ AC = 2 
BD = 4 
AD = AB+ BD = 1-+4= DE 
CD —= BC + BD = 2-+4 
CD + BD =2+4 in«=2 44a=Q: DF 
DF = 4/:a-taa = DG 
AG = AD+DG6G = 1+4+4/24a-+44 
23 .1:: AG.AH | 
AH TO 1+4+4/ 24+44 | 
4/2 
EF = DE — DF = 1-4 — 4 24-444 
42 .1:: EF. FH 


LOGARITHMOTECHNIA. 
EH — I+4 — of 2444 


v2 
Ducatur AHin FH, 
ponendo 1-14 = 6, & 24+ 44 =d 
crit 1-+-24 +44 —= CC 
& 24 aa = dd © ſubtrahe 
I = £8 —dd 
6c— dd I 
Taxa == AHx FA « 
v2.1 ;: AB. Al 
I 
AI=-5 
I I I 
AIXBI=—> * FEE 8 


Ergo per = & p, eHAH&FH= AI xB? 
& eAH. 11 ;: BI FH 4.6, d. 


Propolitio XV. 
In diagrammate przcedenti , politza 41/=BI=1, & HI=4; 
oporreat 11venire F F, 
Dic per -pracedentem: ut AH ad AI, ita BI ad FH, hoc eſt, 


14-1 ::1. ——; nimirm FH zqualit eſt unitati diviſz per 


1-4. Perficitur autem divifio ipſo opere lic 


b "7 e 
I I 
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b Cc d . e E ; b C : f pg 
Applica 1-+4 ad 1, oritur 1, tum1 ini-+-a producit 1-+a ſub- 
d S 7 


30 


1 d -<E 4 
ducendum ex 1, & reſtat o—4, Rurſus 1+ applicetur ad o—s, 
87-0: i ; | m 

oritur —4; tum —4 in 9—4 producit —4—44, ſubducendum ex 
h 1 1 ) b C p 

8—4, & reſtat o+-aa. Ad hoc applica 1-4, oritur +aa ; quod 

r c 

S.-2 0 A 2 —_— 

ductum in 1-+4 gignit 44-4, ſubducendum ex 9+aa, & reſtat 9—4. 


R [ | 
Arque ita continuata operatione , deprehenditur —— =1—4--44—a 


+4* (&c.) = FH. 
Propolitio XV I, 


Quovis numero in partes xquales innumeras diſcerpto , invenire 
ſummam quarumvis poteſtatum ab innumeris iſtis numerts genitarum. 

Numeri dati poteftas proxime ſuperior poteſtatibus quzlitis , (i divi- 
datur per exponentem ſuum , extabit {ſumma poteſtatun quzlita. 

V.'gr. Numevus datus {it 2 1, hic k difcerpatur in partes innumeras, 
"Be 5 non modo hos numeros 20, 19, 18, 17 &c. ſed & innumeros 
interjectos , quorum quiſque intelligitur ducttus in unam partem infini- 
tiſſimam numeri 27, Horum igitur omnium productorum ſumman (i 
quzras ; quoniam ipſa producta ſunt poteſtates primz { live linez , ) 
crit poteſtas proximne ſuperior quadratica ; Ge ejus exponens 2, Ergo 
dati numeri 2 1 quadratum 441 , {1 dividatur per exponentem 2, exta- 
bit ſumma omnium primarum poteſtatum , genitarum ab innumeris iſtis 
numeris, qui in dato numero 2 1 continentur , nimirum 220{| 5. Rurſus 
quzvis poteſtas prima intelligatur ducta in ſeiplam , & oporteat nos 
invenire ſummam omnium Grow quadratorum. Poteſtas proxime 
ſuperior eſt cubica, & ejus exponens 3, Ergo dati numeri 2 1 Cubus 
9261 , (1 dividatur per exponentem 3, extabit ſumma omnium quadra- 
rorum 3087, Horum quadratorum quodvis ducatur in fuum latus , & 
oporteat nos invenire ſummam omnium iſtorum cuborum. Poteſtas 
proxime ſuperior eſt quadrato-quadratica , & ejus exponens 4. Ergo 
dati numer! 2 1 quadrato-quadratum 1 94481, 11 dividatur per exponentem 
4, Extabit ſumma omnium cuborum 48620| 25. 

Demonlt ratio. 
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Demonſtratio.Summa omnium ab unitate imparium zqualis eſt quadrato 
numeri terminorum ſic numerus terminorum omnium imparium ab unita- 
te uſque ad 21 eſt 1, cujus quadratum 121 zquale eſt ſummz omnium 


horum imparium ; 1,3,5,7,9,11,13,1 5,17,19,2 1+ 


Ar idem quadratum 


121 duplicarum, nimirum 243 , excedit ſummam omnium eorundem 
imparium una cum paribus inclulis ipſo numero terminorun 1 1 ; de- 
fcit autem a ſumma omnium -parium zque ac imparium eodem nume- 
ro terminorum 11. Ergo quadratum duplicatum numeri terminorum 
imparium non poteſt excedere vel deficere a ſumma omnium tam parium , 
quam wparium , pluſquam ipſo numero terminorum imparium , hoc eft 
( {1 terinini (int innumeri ) eodem numero terminorum live dimidio ter- 
mini maximi , ducto in partem infinitiſſmam numeri dati. Quod pro- 
ductum {11 quis putet, adhuc rationem aliquam obtinere ad ſummam 
omnium terminorum ; nondum utique diviſus eſt numerus datus in partes 
Ergo quadratum dimidii numer1 
rerniinorum { tam parium quam imparium ) duplicatum , vel, quod 
idem eſt ; Dimidium quadrat! numert omnium terminorum (tam parium 
quam imparium ) zquale eſt ſumm:x omnium terminorum. 

Kurſus ; Numerus pyramidalis ultimi ab unitate imparium , xqua+ 
lis eſt ſumma omnium quadratorum ab iiſdem imparibus tactorum. 
Sic numer 2 1, tanquam ultimi imparium, pyramidalis 1771, xqualis 
eſt ſummz omnium quadratorum tactorum ab his imparibus , 1, 2, 5, 7, 
g9,11,13,15,17,17,:1. Unde haud fecus, ac modo, conficierur , 
eundem pyramidalem duplicatum ( {1 termini ſint innumeri ) vel, quod 
idem eſt , tri-ntem cubi tac&ti a numero dato , zqualem efſe fummz om- 
nizm quadratorum ab imparibus xque ac paribus taftorum. 

Item ; Ulrimi cujuſvis Trigonus in fe duttus , xqualis eſt ſummz 
omnium cuborum ab imparibus xque-ac paribus ftatorum. Sed Trigo- 


innum-ras, quod eſt contra hypotheln. 


nus iſte, ſive ſumma terminorum, ſupra zqualis erat 


Quadrato 
2 2 


ergo ejuſdem. Trigoni quadratum zquale eſt rt = 


{urmmz omnium Cuborum. Arqne ita deinceps. 


Propolitio 


Quadrare H yperbolams, 


XVIL 


In diagrammate prxcedenti , politio A/=1 , intelligatur aſympto- 


05 inde ab / verſus £ diviſa in partes #quales innumeras , quz (int v.gr. 
1 
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I—pg= qr =4. Erit, per XIV & XV hujus, ps = 1I—awa— 
KI 4 &. & qt=1—24+444—846-t-16 a*, &, & rw= 
I-—j4t g44—274 +814, &c. Sedps +qt+rs= arez b[rs— 


L—d+ id4— A+ 
=<C1—24a+444— 8+164* > &c. = 
I—J4+944—2746+814 

= 3—64+1444—364-+g84, 


hoceſt, — numero terminorum contentorum in linea /r , minus ſumma 
eorundem terminorum , plus ſummi quadratorum ab iiſdem , minus ſum- 
ma cuborpm , plus ſunumi quadrato-quadratorum , &c. 
Hinc polito , ut ante, / A=1 ;, ſed /p=of e = numero termi- 
norum : inveniq, per XV & XVI hujus, aream Blps= numero 
: termimorum —0o| 1, minus ſumma eorundenr terminorum —oloog , 


plus ſumma quadratorum ab iiſdem = 010003 33333 , minus ſumma 


. cuborum = 000902 5, plus ſumma quadrato-quadratorum — 91200992, 
minus ſumma quadrato- cuborum = 0'/0co000166 , plus ſumma cfibo- 


.cuborum — Olo0000001 4, &c. 


olr | O 005 
+ 01000333333 wen 0'OOCOt2f 
0;000002 NE ET RR 
| | 010000001 66 
Cojpoenoooly EE 4 === 
K 01100335347 — 0005025166 


an 
— olo05025166 
+ ojoggzicIst = arex Blyps. 


Lic polito oy = 021 —numero terminorum :' invenio , per XV & 
XVI hujus , aream 8/q:= numero terminorum — © 21, minus 
ſumma eorundem terminorum = 0922205, plus ſumma quadratorum 
ab.iifdem = 0/00 3087, minus ſumma cuborum —=0/0004852 02 , plus 
ſumma quadrato-quadratorum = 0!000051 682,minus ſumma quadrato- 
cuborum 
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cuborum = 010000142 94 , plus ſumma cube-cuborum — 0'00002 572» 
minus ſumma quadrato-quadrato- cuborum = 6000000472 plus ſum- 


ma quadrato-cubo-cubarum — 000000008 5. 


of2r | oloz2og5 
0,00 3087 0]000486202 
2/00008 (682 "oli 
— — < 0/000014294 
01000002 5 72 — — 
0/0000004 72 
0,00800Cc0088 = 
0|/00000000 3 0,000000016 
+ 0213171345 — 02,022550954 


— 0 022550984 


_ = 01190620361 = Aarex Blqt. 


Unde apparet, ut ratio Al ad Ap(t ad 1| 1) eſt dimidiatarationis 
Al ad Aq(1ad 1|21, ) ita aream Blps efle dimidiam arex Bl. 
Czterum proclive eſt hunc calculum exrendere ad quotvis loca, quod mthi 
tentanti , prodiit area B/ps = o| 095 31017980432486004395212 
— — 3280765092220605 34 ; & area Blqet = o| 1906203 596= 
—0864972008790424656153018444121072, quam cum exacte 
_ deprehenderem iſtius ſuperioris ſcivi inde me calculum recte 
poſuſle, 


Propofitio XVIII 


Compare arcolas Hyperbolicas cums ratinneulss abſoluteruns aquidiffc 
YEnTtinuns. 


In diagrammate pracedent! , pokta A1=r , & aſymptoto inde ab 
{ verſus E divisa in partes zquales innumeras, quz lint v, gr. 1p, pg, 97 : 
erit areola B/ ps menſura ratiunculz , quam A I obtinet ad 4 p; 
areola 5 pq t menſura ratiunculz , quam 4 p obtinetad Aq; & areola 
: q 7» menſura ratiunculz ,. quam 4 q obtinet A r, &c. f {hn areolz 
iſtz ſupputantur prorſus eodem modo, quo ſupra Propolitione V 111 
& I X. rationes terminorura zquiditferentium, Id quod paucis in- 
dicare , oportunum duxi. F Propolitto 
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Propolitio X 1 X. 


Invenire ſunman Logarithmorun. 


In eoder diagrammate poſita A 1= 1, & aſymptoto inde ab / ver- 
ſus E divisa in partes xquales innumeras , quz lint v, gr, /p, pg qr. op- 
portet invenire ſummam-areolarum ; B/ps+-5/9t+ Bru (&c.) = ſum- 
mx Logarithmorum = folido, conſtanti ex areola B /p : perpendicu- 
lariter inliſtente linez ps, & areola B qt perpendiculariter inliſtente 
linex gt, & areola 5 1 rw perpendiculariter inliſtente linex r # , &c. 
ductis nimirum fingulis in unam infinitilfimam linezx datz. 

Conftruttio hujus Problemaris congruit cum conſtructiqne propolitio- 
nis X V LI. ſubſtiruendo nimirum pro numero terminorum , ſummam 
corundem ; & proſumma terminorum , ſummam quadratorum , & pro 
ſumma quadratorum , ſfummam cuborum ; 8c. Sic politi A[—31, 
G& [p—= | 1, oporteat nos invenire ſummam omnium Logarithmorum 
uide ab 1 ad | 1. 


0j005 000166666 
+ Jleoeeoty ts Jo 0000005 
af 


[ 5 BARANRNN 
G!0 00000033 O'OGO00COOOR 


0l005008366 || — 01000167168 
rr nm nm mm me U—_— 
_S C|o00167168 
o'00438411958 — ſummz omnium Log-orum, 


Hinc patet , quomodo produftum continuum omnium a 0 ad nume- 
rum datum Arithmetice progredientium inveniri queat. Nam ſumma 
Log-orum , eſt Log-us productt continui. 

Pater quoque ex prxcedentibus , quo patto Problema Merſennanum, 
fi non Geometrice faltem in numeris , ad quortyis uſque locos {olvi poſſir. 
Artque hic jam filum abrumpere cogor , tantiſper dum ottum pertexendi 
reliqua largiatur Deus. FINIS. 


—  — 
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Sequitur 
AfFICHAELIFIS ANGELIFT RICCHFI 
GEOMETRICA-Exercitatio. 


Prxfatio. 


ABBATI 
STEPHANO GRADIO 
Michael Angelus Riccius S. P. D. 


AE CRIPTIONEM banc mean argunien- 

ON 17, ut vides, inter Mathematica difficilli- 
mi, ſed aque ad difficiliors quaque Pro- 
blematum efficienda, @# obſcuriora Theo- 
rematum cognoſcenda wviiliſſemi, cum in 
Geometrico, tum in Analytico pulyere , ad te mitten- 
dam duxi , vir ornatiſſame , STEPHANE CRADTI, 
quem ego unum omnium bujus Civitatis plurimi facio, 
ob egregias animi laudes , praſertim wero propter acre 
bis de rebus exiſtimandi judicinm, quotidianis graviſ- 
ſimarum inter nos diſputationum experimentis mihi 
perſpeFum 5+ cognitum. Lege queſo illem diligenter, 
Or wbi din exatliſſeme tux cenſure ſubjetam babne- 
ris, ecquid reſpondeat ſolite tux de meis hoc in genere 
cogitationibus, opinioni , pronuncia. Nam fi hoc 
aſſequar , ut tibi ceteriſque Amicis earundem Diſci- 
plinarum intelligentibus probetur, minus erit in poſterum 
quam 0b rem bumaniſſims tuis bortationibus obluer , 
cum autor mihi eſſe perſeverabis edendi alie que tecun: 
Jampridem communicavi, de preceptis univerſe Artis 
analytics , geometrica methodo brewiter &» expedite 
demonſtratis, vna cum animadwerſione erratorum que 
in ipfts tradendis magui nominis AuSores erraſſe depre- 


F 2 hindi ; 


bendi ; facilinſq,; obtinebic ne diutiis premam apud me 
quecumgue.de Geometria in genere diſputata i literis 
conſignats incertas propoſitiones redegi ; & ex bis illam 
precipue 8 Torricellio ,&- 4 te quoq; tan topere com- 
mendatam , que integram docirinam triginta propoſtti- 
onum Archimedis, Lucz Valerii, &- aliorum, wna 
compleSitur ; duaſque preterea, quihus totam pent Jo. 
Caroli de Ja Faifle de centro gravitatis partium circult, 
&- ellipſeos docrinam | juſto volumine ab ipſo explica- 
tam | abſolvo. Statui. autem panca aliquot hujus 
ſcripti exemplaria typis imprimere , qu0 commodins 
poſſrnt ad peritos bujuſmodi ſcientiarum Amnricos , tim 
per Italiam, rim exteras apud gentes perwenire, ac- 
cenſo potins ea inre tuo ſtudio obſecutus , quam inge- 
nio meo, Neque enim is ego ſum, cui nomen fame per 
anbitionem ingerere libeat ; aut quem non magis inda- 
gat.e veritatis cognitio , quam cognite oftentatio dele- 
G:t., Interim bunc amicitie noftre jampridem inſti- 
tute, O» literario precipue commercio nunquem coli 
intern ſe, fruckum Jucundiſſumum feram, wt que bac 
in re de me ſentis amice, hoc eft | ut Euripidi placet }] 
libeie, te loquentem audiam ; eoque, quid ceteri 


ſentiant 2» loquantur, ſecurns fram. Vale, Romz 
efave Idns Julii 1666, 


